
1 – Дәріс 

Тақырыбы: Алғашқы функция, анықталмаған интеграл, оның қасиеттері. 

Анықталмаған интеграл кестесі. Анықталмаған интегралды интегралдау әдістері. 
 

Анықтама. Егер )(xF функциясы J  аралығында дифференциалданса және  

JxxfxF  ),()(  

орындалса, онда )(xF  функциясы )(xf -функциясының J  аралығындағы алғашқы 

функциясы деп аталады. 

(Бұдан әрі ),( baJ   деп аламыз. Басқа жағдайлар болса, атап көрсетеміз). 

Егер )(xF  функциясы )(xf -функциясының J  аралығындағы алғашқы функциясы 

болса, онда кез келген C  тұрақтысы үшін CxF )(  функциясы да )(xf -үшін J -да алғашқы 

функция болады: 

)()())((, xfCxFCxFJx  . 

Анықтама. f  функциясының J  аралығында анықталған барлық алғашқы 

функциялардың жиынтығы f  функциясының J аралығындағы анықталмаған интегралы деп 

аталады және  

 dxxf )(  

символымен белгіленеді:   интеграл белгісі, ал )(xf -интеграл астындағы функция, dxxf )(  

-интеграл астындағы өрнек деп аталады. 

Егер )(xF  функциясы )(xf -функциясының қандай да бір алғашқы функциясы болса, 

онда 

CxFdxxf  )()(  

деп жазу қалыптасқан. 

Анықталмаған интегралдың негізгі қасиеттерін көрстейік. 

,)()(.01 CxFxdF    C  

.)()(.02 dxxfdxxfd   

  dxxfAdxxfA )()(.03 , A -тұрақты. 

     dxxgdxxfdxxgxf )()()()(.04    

.50 Егер )(xF  функциясы )(xf  - функциясының алғашқы функциясы болса, онда 

)(
1

baxF
a

  функциясы )( baxf  - функциясының алғашқы функциясы болады, яғни: 

  .)(
1

)( CbaxF
a

dxbaxf  

Дифференциалдау формуласынан шығатын интегралдар кестесін келтірейік. 
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Дербес жағдайы )( ea   
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Интегралдау әдістері 

 

1. Айнымалыны ауыстыру әдісі. 

Интегралдық есептеулерде айнымалыны ауыстыру формуласы ерекше орын алады. 

 xf  фнукциясы  ba,  сегментінде үзіліссіз болып,  xF  оның алғашқы функциясы 

болсын, яғни  

     CxFdxxf       (1) 

Егер  tx   функциясы   ,  сегментінде өзінің туындысымен бірге үзіліссіз болса және 

  bta   теңсіздіктері орындалса, онда: 

       ttftF
dt

d
   

Анықталмаған интегралдың анықтамасы бойынша: 

        CtFdtttf         (2) 

(1) және (2) бойынша  tx   үшін: 

         dtttfdxxf        (3) 



Бөліктеп интегралдау әдісі. 

Егер )(xu  және )(xv функциялары үзіліссіз дифференциалданатын функциялар болса, 

онда 

    vduuvudv       (4) 

немесе 

   dxuvuvdxvu       (5) 

(4) немесе (5) формулаларын қолданып есептеу бөліктеп интегралдау әдісі деп аталады. 


